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indépendants de tout nouvel axiome; eclle peut servir de point de départ a ceux qui
désirent adjoindre ultérieurement aux axiomes traditionnels, soit ’axiome du cholx non

dénombrable, soit ’axiome de Solovay.

Les recherches entreprises, notamment & Liége, sur cette nouvelle présentation

de I’Analyse Fonctionnelle ont conduit, d’ores et déja, a mettre en évidence le fait que
P’intervention de ’axiome du choix non dénombrable avait été fortement exagérés dans

les exposés classiques et qu’on peut sans cet sxiome obtenir une Analyse Fonctionnelle

élégante et efficace.

Dans ses conférences, Monsieur GARNIR décrit d’abord Paxiome du choix

non dénombrable et ses formes équivalentes. Il montre enslite pourquoi il importe de

laisser cet axiome de cOté et de construire sans lui une Analyse Fonctionnelle efficace.

De maniére a bien mettre en évidence les caractéristiques des méthodes
constructive de présentation, il examine successivement un certain nombre de points
névralgiyues de I’Analyse Fonctionnelle classique pour lesquels on peut donner d’intéres-

santes variantes constructives.

En particulier, il discute le théoréeme de Hahn-Banach, qu’il arrive a tourner

constructivement, soit grace a des hypothéses de séparabilité habiles, soit en le rem-

plagant par un théoré¢me analogue relatif aux semi~normes.

I1 diseute également P'important théoréme dé ALAOGLU.

Une partie importante de son exposé est consacrée aux algébres de Banach,
Dans ce cadre, il montre comment éviter de faire reposer toute la théorie sur idéaux
maximaux, en donnant une variante constructive du célébre théoréme de GELFAND

relatif 2 ’existence des fonctionnelles multiplicatives qui s’annulent sur un idéal propre

donné.

Au total, il montre que la présentation constructive de I’Analyse fonctionnelle
repond a une nécossité dans I’état actuel de nos cooaissances et, qu’avec un peu d’ingé-

niosité, on peut mettre A la disposition de tous une version efficace de I’Analysa Fonc-

tionnelle indépendante du choix ultérieur qu’on fera des axiomes supplémentaires.

Mentionnons finalemant que les idées exprimées dans cette conférence sont
développées dans H.G. GARNIR, DE WILDE, et J, SCHMETS “ANALYSE FONC-
TIONNELLE”, Théorie constructive des espaces linéaires & semi-normes, “Tome I:

théorie générale; tome II: théorie de la mesure; tome III: espaces usuels; (Birkhiuser

verlag Basel 1968, 1973,...).



Notes
Bull. Faculty of Science, Tehran Univ. Vol. 4. No 3, Autumn 1972

Les Recherches Actuelles en Analyse Fonctionnelle
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Depuis quelques temps, un grand mouvement se fait dans les idées eoncerant

les bases de I’Analyse Fonctionnelle.

Jusqu’a ces derniéres années, cette science utilisait treés libéralement I’axiome
du choix non dénombrable ou son équivalent, ’axiome de Zorn, soit directement, soit

par ses conséquences, parmi lesquelles il convient de mentionner le libre emploi des

bases de Hame] et des ultrafiltres, le théoréme de TYCHNOV, etc.

Or, grace aux travaux du professeur R. SOLOVY, un nouvel axiome vient

de naitre qui parait, ausst fructueux que I’axiome de Zorn, mais qui lui est contradic—
toire, Cet axiome affirme que tout fonction définie sur la droite est mesurable pour la

mesure de LEBESGUE, Comme peur ’axiome de Zorn, on montre que, pour autant
qu’on laisse de c6té axiome du choix non dénombrable et ses formes équivalentes,

Pintroduction de ’axiome de SOLVAY n’introduit pas de contradiction.

On n’a pas encore mesuré enti¢rement ’impact de ce nouvel axiome en Ana-
lyse Fonctionnelle, Mais d’ores et déja, on sait qu’il permet de prouver que toute semi—
norme définie dans un espace de Banach, de Fréchet et plus généralement dans un
espace ultrabornologique est nécessairement continue. Ce qui entraine que toutes les

fonctionnelles définies dans de tels espaces ou que tous les opérateurs linéaires partant

de tels espaces sont nécessairement continus.

Ces faits nouveaux exigent une révision totale de D’exposé traditionnel de
’Analyse Fonctionnelle et conduisent a 1’édiffication de I’Analyse Fonctionnelle Cons-
tructive, c’esta direod’une analyse fonctionnelle qui n’utilise pax P’axiome du choix non

dénombrable, Cette version fournit ainsi une plateforme solide a ceux qui désirent rester



